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1.Метод возведения обеих частей уравнения в одну и ту же степень
1.1Уравнение вида =a
Уравнение вида =a приводится к системе уравнений
f(x)=a2
a≥0,         если а‹0, то корней нет.
Пример 1.
=10
х 2+19=10
х 2=81
х 1=9
х 2=-9
Ответ: 9и-9
Пример 2.
+3=0
=-3≤0
Ответ: корней нет.
1.2. Уравнение вида=g(x)
Для решения данного уравнения нужно решить систему:
f (x) = g2(x)
g (x) ≥ 0
Пример 1.
=1-х                     ОДЗ: х≤1
5-2х=
х 2=4
х 1=2-посторонний корень
х 2=-2
Ответ:-2.
Пример 2.
= х        ОДЗ: х≥0
4-2х-х2=х 2
х 2 +х-2=0
х 1=-2- посторонний корень
х 2=1
Ответ:1
1.3.Уравнение вида=
Уравнения такого вида можно решить с помощью системы:
f (x ) = g(x)
f (x) ≥ 0  или  g(x) ≥ 0
Пример 1.
=       ОДЗ: х≥-3
х+3=5-х
х=4
Ответ:4
Пример 2.
=      ОДЗ: х≥4
х2-5х+1=х-4
х2-6х+5=0
х 1=1- посторонний корень
х 2=5
Ответ:5
1.4.Уравнение вида =g(x)
Уравнение =g(x) приводится к виду
(x)
Пример 1.
=2
х2-28=8
х 2=36
х 1=6
х 2=-6
Ответ:6и-6
Пример 2.
=х+1
х3+4х2+3х-3=(х+1)3
х3+4х2+3х-3=х3+3х2+3х+1
х 2=4
х 1=2
х 2=-2 
Ответ:2и-2
1.5.Уравнение с двумя радикалами
Пример 1.
-=
х+6-2+х+1=2х-5
=6
х 2+7х-30=0
х 1=-10
х 2=3
Проверка:
1)—=-выражения под знаком корня смысла не имеют
2)-=1
1=1
Ответ:3

2.Решение уравнений с использованием замены переменной.
Введение вспомогательной переменной в ряде случаев приводит к упрощению уравнения. Чаще всего в качестве новой переменной используют входящий в уравнение радикал. При этом уравнение становится рациональным относительно новой переменной.
Пример 1.
2х2+3х+=33 ,    х є   R
Y=, у≥0, тогда исходное уравнение примет вид
У 2+у-42=0
У 1=6
У 2=-7‹0
=6
Х 1=3
Х 2=-4,5
Ответ:3и4,5
Пример 2.
Х 2+3=3х+10
Х2-3х+3=10
Пусть =у≥0, тогда
У 2+3у-10=0
У 1=-5‹0
У 2=2
=2
Х2-3х-4=0
Х 1=4
Х 2=-1
Ответ:4и-1


3.Метод разложения на множители выражений, входящих в уравнение
Пример 1.
(х+3) ==0     х≥1
(х+3)-3=0
(х+3-3)=0
=0              
3) = х+3
Х=1
9(х+1)=(х+3)2
х≥1
х=0,х=3
х≥1
х=1
Ответ:1и3
4.Уравнение вида f(x)=0
Для решения данного уравнения нужно решить систему:
g (x)≥0
f (x)=0
g (x)=0
Пример 1.
(16-х2)=0
Х+3≥0
16-х2=0
 З+х=0
х≥-3
х=4,х=-4
х=-3
Ответ:-3и4
5.Метод домножения на сопряженное
Пример 1.
-=1    (1)
Домножим  (1) на +›0(оба корня не могут одновременно равняться нулю)
+=7  (2)
(1)+(2):  2=8,    3х2+5х+8=42
3х2+5х-8=0
Х 1=1
Х 2=
Проверка:
1)х=1; лев. Ч.= -=-=1
1=1- верно.
2) х =-; лев.ч.=-=---=1
1=1-верно
Ответ:-2 и 1
6.Метод «пристального взгляда»
При решении уравнений не всегда следует приступать сразу к «слепому» применению алгоритмов решения уравнения. Можно решить уравнение методом «пристального взгляда» и объяснить свое решение.
Пример 1.
=-2
Ответ: корней нет, т. к.≥0
Пример 2.
+=-20
Ответ: корней нет, т. к.+≥0
Пример 3.
+=0 Т.К.≥0, ≥2, то+≥2
Ответ: корней нет.
Пример 4.
=12
Ответ: корней нет, т.к. при любых х
Пример 5.
=0
=0 при х=2
2-х=0                   х=2
Ответ: корней нет.
Пример 6.
-=2
ОД З: 
           
             х≥13
             х≤10
Полученная система решений не имеет
Ответ: корней нет.
Пример 7.
+=5
Корень уравнения легко угадать.
Ответ: 2.



7.Заключение
В работе систематизированы методы решения иррациональных уравнений, также даны подробные решения примеров по каждому методу. Работа предназначена для учащихся 9-11 классов и дает возможность, опираясь на первоначальные знания, полученные на уроках, самостоятельно или с помощью учителя, изучить данную тему. Знания по теме помогут подготовиться к экзаменам и в школе и при поступлении в ВУЗ.         
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