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Решение задач занимает в школьном курсе математики огромное место. Не менее половины всего учебного времени. А в ряде случаев и больше половины, тратится на решение задач. Большая часть домашней работы также состоит из решения задач.


Если ученик знает математику, то он должен уметь решать задачи. При изучении и овладения темы, ученик решает достаточное число задач, применяет изученную теорию при решении этих задач, и поэтому должен научиться решать задачи.

Цель обучения математике – это формирование у учащихся: общего подхода, общего умения решать задачи.

 
Встает проблема: как через решения задач добиться прочных знаний. Решить эту проблему помогает обучение учащихся решению ключевых задач.

Ключевые задачи – это такие математические задачи, научившись решать, ученик овладеет всеми умениями и навыками по данной теме.

Подбор ключевых задач позволяет уменьшить перегрузки учащихся: им приходится решать их меньше и в классе, и дома. 

Ключевые задачи – ключи к практическим умениям и навыкам по изучаемым разделам.

Степень усвоение темы при минимальных решений задач. Из множества упражнений,    предлагаемых в учебнике по конкретной теме, необходимо выбрать одну или несколько, которая  будет являться  ключевой  задачей.
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Дан разбор глав:  I «Начальные геометрические сведения», II «Треугольники», III «Параллельные прямые», IV «Соотношения между сторонами и углами треугольника»
выявлены их особенности. На изучение раздела в 7 классе отводится значительное время. Это раздел является основной, т.к. при изучении данного раздела учащиеся получают первоначальные сведения из курса геометрии.


Проведен анализ системы упражнений по всем темам  курса «Геометрия-7» авторов Атанасян Л.С. и другие по программным требованиям, на базе этого выявлены ключевые задачи из всех глав по темам. Так как не все задачи могут быть ключевыми сформулированы следующие требования к ключевой задаче:

1. решение ключевой задачи формирует умение и навыки, предъявляемые к учебникам по программе;

2. она должна осуществлять непрерывное повторение, т.е. содержит пройденный материал;

3. при решении необходимо применить не один метод решения, а несколько. 

Данная система ключевых задач пригодна для непосредственного применения в практике.

Представляем некоторые примеры ключевых задач для курса геометрии 7 класса. 
Примеры задач по темам.

Прямая и отрезок
Задача 1:  На сколько частей делят прямую: а) одна точка? б) две точки?

в) три точки? г) n точек?

Ответ: а) 2;  б) 3;  в) 4;  г) n + 1.
Задача 2:  На прямой отмечены точки А, В, С, D. Выразите каждый из отрезков в виде суммы или разности остальных.


[image: image1]
Ответ: AB = AC – BC; AC = AB + BC; AD = AB + BC + CD; BC = BD – CD; BD = BC + CD; CD = BD – BC.

Луч и угол
Задача 1: На отрезке АВ взята точка С.  Среди лучей АВ, АС, СА, СВ, BA, BC  назовите пары совпадающих лучей.
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Ответ: CA и CB.
Задача 2: Луч ОС лежит внутри угла АОВ. Найдите градусную величину угла АОВ, если: а) AOC = 35º, COB = 75º; б) AOC = 75º, COB = 62º; в) AOC = 94º, COB = 85º. 
Ответ: а) 110º; б) 137º; в) 179º.
Задача 3: Из точки, взятой на прямой в одной полуплоскости относительно нее, проведены два луча,   угол 1 равен 45º,   угол 2 составляет 5/9  прямого угла. Найдите  угол  3.
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Ответ: 85º.
Сравнение отрезков и углов.
Задача 1: Точка С лежит на прямой между точками А и В. Найдите длину отрезка АВ, если: а) АС = 2,5 см, СВ = 3,5 см; б) АС = 3,1 дм, СВ = 4,6 дм; в) АС = 12,3 м, СВ = 5,8 м. 

Ответ: а) 6 см; б) 4,7 дм; в) 18,1 м.
Задача 2: На прямой от одной точки в одном направлении отложены три отрезка, сумма которых равна 28 см; конец первого отрезка служит серединой второго, а конец второго - серединой третьего. Найдите длины этих отрезков.

Ответ: 4 см, 8 см и 16 см.

Задача 3: Луч ОС лежит внутри угла АОВ, равного 60о. Найдите углы АОС и ВОС, если: а) угол АОС на 30о больше угла ВОС; б) угол АОС в два раза больше угла ВОС; в) градусные меры углов АОС и ВОС относятся как 2:3.

Ответ: а) 45º и 15º; б) 40º и 20º; в) 24º и 36º.
Задача 4: Найдите смежные углы, если один из них в два раза больше другого.

Ответ: 120º, 60º. 
Задача 5: Чему равен угол между минутной и часовой стрелками на часах в: а) 3 ч; б) 6 ч; в) 2 ч 30 мин?

Ответ: а) 90º; б) 180º; в) 105º.
Задача 6: Назовите пары: а) вертикальных; б) смежных углов, изображенных на рисунке. 


[image: image3]
Ответ: а) AOB и DOE, BOC и EOF, COD и FOA, AOC и DOF, BOD и EOA; б) AOB и BOD, BOC и COE, COD и DOF, DOE и EOA, EOF и FOB, FOA и AOC. 

Перпендикулярные прямые
Задача 1: Сколько перпендикуляров можно опустить из данной точки на данную прямую.

Ответ: Один.

Задача 2: Сколько наклонных можно провести из данной точки к данной прямой.

Ответ: Бесконечно много.
Задача 3: Катеты AC и BC прямоугольного треугольника ABC равны 5 см. На гипотенузе AB взята точка D. Найдите сумму расстояний от этой точки до прямых, содержащих катеты этого треугольника.
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Ответ: 5 см.

Треугольники.
Задача 1: Периметр треугольника равен 36 см. Его стороны относятся как 2:3:4. Найдите его стороны. 

Ответ:  8 см, 12 см, 16 см. 

Задача 2: Может ли проходить вне треугольника его: а) медиана; б) биссектриса; в) высота?

Ответ:  а), б) Нет; в) да.

Задача 3: На рисунке отмечены равные отрезки и равные углы. Найдите равные треугольники.
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Ответ: Треугольники ABD и CBE равны по первому признаку. 

Задача 4: На рисунках отмечены равные отрезки и равные углы. Укажите на них равные треугольники.


[image: image6]
Ответ: а) ABC и ADC; б) ABD и CDB; в) ABD и CBE; г) AOD и BOC, ACD и BDC; д) ACD и BCE, ABE и BAD; AOE и BOD; е) AOD и BOC, ABD и BAC (по второму признаку равенства треугольников).
Задача 5: На рисунках отмечены равные отрезки и равные углы. Укажите на них равные треугольники.
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Ответ: а) ADC и BDC; б) EFH и GFH; в) KLN и MNL; г) POR и QOR, POS и QOS, PRS и QRS; д) AOD и BOC, ABD и BAC, ACD и BDC; е) KLS и NMS, KMS и NLS; ж) AOB и BOC и COD и AOD, ABD и BCD и ADC и DAB (по третьему признаку равенства треугольников).
Задача 6: На рисунке АВ = CD, AD = BC, ВЕ - биссектриса угла АВС, а DF - биссектриса угла ADC. Докажите, что ∆ABE = ∆CDF.
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Доказательство: Треугольники ABC и CDA равны по третьему признаку равенства треугольников (AB = CD, BC = DA, AC – общая. Следовательно, равны углы BAC и ACD, ABC и CDA. Из равенства последних углов следует равенство углов ABE и CDF. Треугольники ABE и CDF будут равны по второму признаку равенства треугольников (AB = CD,      BAE =     DCF,      ABE      =    CDF).
Соотношения между сторонами и углами треугольника.
Задача 1: На рисунке   ∟ 1 <   ∟ 2. Каким соотношением связаны стороны AB и BC треугольника ABC?
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Ответ: AB > BC.
Задача 2: В треугольнике ABC выполняется неравенство AC > BC, CD – медиана. Какой из углов больше ACD или BCD? 

Ответ: BCD.
Задача 3: Можно ли построить треугольник со сторонами: а) 13 см, 2 см, 8 см; б) 1 м, 0,5 м, 0,5 м?

Ответ: а), б) Нет.

Задача 4: Периметр равнобедренного треугольника равен 25 см, разность двух сторон равна 4 см, а один из его внешних углов острый. Найдите стороны треугольника. 

Ответ: 11 см, 7 см, 7 см.

Задача 5: В прямоугольном треугольнике ABC ( ∟С = 90º) проведена биссектриса BE. Какой из отрезков больше AE или CE?

[image: image12.png]]
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Решение: Отложим на стороне BA отрезок BF = BC. Треугольники BCE и BFE равны. Следовательно, CE = EF. Так как EF < AE, то CE < AE. 

Задача 6: Докажите, что если две высоты треугольника равны, то этот треугольник – равнобедренный. 


[image: image10]
Доказательство: Пусть в треугольнике ABC высоты AD и BE равны. Прямоугольные треугольники ABD и BAE равны по гипотенузе и катету. Значит,  ∟B = ∟ A и, следовательно, треугольник ABC – равнобедренный. 
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