§ 7. Принцип двойственности для флаговой плоскости
    Во флаговой геометрии имеет место интересный прин​цип двойственности, являющийся следствием принципа двойственности для проективной плоскости. Его можно ввести так: точке (х
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)  поставим в соответствие неизотропную прямую х
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 = 0 и прямой 
ax + y + c = 0 – точку (a, c). Отсюда ясно, что если точка (х
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) принадлежит прямой 

ax + y + c = 0,  то прямая  х
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 = 0  проходит через точку (а, с). Следова​тельно, установленное соответствие сохраняет отноше​ние принадлежности точки и прямой.

     Рассмотрим другие свойства этого соответствия. Точ​кам A(x
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) и B(x
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) соответствуют прямые a и b:
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 = 0,
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 = 0.
Если x
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, то точки A и В принадлежат одной изо​тропной прямой, а прямые а и b параллельны. Верно и обратное утверждение. Итак, двум точкам изотроп​ной прямой соответствуют две неизотропные параллель​ные прямые и обратно.
     Отрезку АВ однозначно соответствует угол между прямыми а и b, причем по формулам (4) и (9) имеем:
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. Значит, 
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 = (a, b).   
     Исходя из сказанного, можно сформулировать сле​дующий принцип двойственности для флаговой плоско​сти:
   Если истинно некоторое предложение, то будет ис​тинно и другое предложение, которое получается из  первого взаимной заменой слов: « точка» — «прямая», «лежит на» — «проходит через», «точки изотропной пря​мой»—-«параллельные неизотропные прямые», «отре​зок» — «угол», «длина отрезка» — «величина угла».
   В евклидовой геометрии такой или подобный прин​цип двойственности не имеет места.
   Формулы (11) и (13) взаимно двойственны по этому принципу. Формула (12) двойственна сама себе.
   Основное достоинство принципа двойственности со​стоит в том, что он позволяет получать новые теоремы из известных ранее. Для примера рассмотрим теорему, двойственную теореме о медианах треугольника. Легко сообразить, что по принципу двойственности серединам сторон треугольника соответствуют биссектрисы (ко​нечно, в смысле флаговой геометрии) углов треуголь​ника, поэтому прямым, содержащим медианы, соответ​ствуют точки пересечения биссектрис с противополож​ными им сторонами, а медианам соответствуют углы между биссектрисами и этими сторонами.                                                                            Таким образом, теорема о медианах треугольника по принципу двойственности переходит в новую теорему:
   Точки пересечения биссектрис (неравнобедренного) треугольника с противоположными им сторонами лежат на одной прямой, которая делит углы, образованные биссектрисами с противоположными сторонами тре​угольника, в отношении 2:1, считая от стороны.
_1195498046.unknown

_1196625475.unknown

_1196625510.unknown

_1195500236.unknown

_1195500575.unknown

_1195498069.unknown

_1195489662.unknown

_1195496078.unknown

_1195489600.unknown

