   Эту замечательную теорему доказал в XVII веке итальянский инженер и математик Чева.

   Теорема 3: Пусть точки А1, В1,С1 лежат соответственно на сторонах ВС, АС и ВА треугольника АВС (рис. 6). Отрезки АА1 ВВ1 и СС1 пересекаются в одной точке тогда и только тогда, когда выполняется равенство
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(Отрезки АА1, ВВ1 и СС1 иногда на​зывают чевианами.)

[image: image2.emf]M

C

1

B

B

1

A

C

A

1


рис.6

Доказательство. Необходи​мость. Пусть отрезки АА1, ВВ1 и СС1 пересекаются в точке М внутри тре​угольника АВС (рис. 7). Обозначим через S1,S2,S3 площади треугольни​ков АМС, СМВ и АМВ, а через h1, h2 — расстояния соответственно от то​чек А и В до прямой МС.
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рис.7

аналогично
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Перемножив полученные пропор​ции, убеждаемся в справедливости теоремы.

Достаточность. Пусть точки A1, B1, C1 лежат на сторонах ВС, СА и АВ треугольника и выполнено соот​ношение (3), М — точка пересечения отрезков AA1 и ВВ2, а отрезок СМ пересекает сторону АВ в точке Q. Тогда, по уже доказанному,
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так что
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Из леммы снова следует совпадение точек: Q==C1. Достаточность дока​зана.

Перейдем теперь к пространствен​ному обобщению теоремы Чевы.
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