Перейдем теперь к пространствен​ному обобщению теоремы Чевы.
Теорема 4. Пусть М—точка внутри тетраэдра ABCD, А1, В1, С1 и D1 — точки пересечения плоскостей CMD, AMD, АМВ и СМВ с ребрами (рис. 8) АВ, ВС, CD и DA соответствен​но. Тогда

[image: image1.wmf].

1

А

D

DD

D

С

СС

С

В

ВВ

В

А

АА

1

1

1

1

1

1

1

1

=

×

×

×

 (4)
    Обратно, если для точек А1, В1, С1, D1, лежащих на соответствующих ребрах, выполнено соотношение (4), то плоскости АВС1, BCD1, CDA1 и DAB1 проходят через одну точку.
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рис.8
Доказательство необходимо​сти легко получить, если заметить, что точки А1, В1, С1 и D1 (см. рис. 8) лежат в одной плоскости (это пло​скость, проходящая через прямые A1С1 и B1D1, пересекающиеся в точ​ке М), и применить теорему Менелая.

Обратная теорема доказывается так же, как и обратная теорема Менелая в пространстве: нужно провести плос​кость через точки A1, B1, С1 и дока​зать с помощью леммы, что эта плоскость пересечет ребро DA в точ​ке D1.
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