           Цепные дроби
                                                                                 Подходящие дроби
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                                                                  Рk+1 = qk+1 . Pk+Pk-1      и     Qk+1= qk+1.Qk+Qk-1.
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Свойства.

1) Чем больше k,  тем k – подходящая дробь ближе к числу.
2) Pk-1Qk – PkQk-1 = (-1)k.

Диофантовы уравнения ax+by=с.
Разложим 
[image: image15.wmf]b

a

 в цепную дробь. При этом 
[image: image16.wmf]n
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.По свойству 2  bPn-1 – aQn-1 = (-1)n.

Умножим обе части этого равенства на (-1)nc, 
(-1)n+1aQn-1c + (-1)nbPn-1c =c,

x0 = (-1)n+1cQn-1,         y0 = (-1)ncPn-1  - решение уравнения.

Общее решение :x = (-1)n+1c Qn -1 + bt,          y = (-1)n c Pn –1 – at,
Уравнение Пелля  x2–ay2 =1

s – длина периода непрерывной дроби [q 0; q1, q2,…] = 
[image: image17.wmf]a

. 

Если s четно, то наименьшее натуральное решение:  x = Ps-1, y = Qs-1.
Если s  нечетно,  то х = P2s-1,   y = Q2s-1.    
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