Геометрическое место точек.

1)Геометрическое место точек равноудалённых  От одной прямой
 Место точек равноудалённых от одной прямой будут линией параллельной этой прямой и находящейся на одном расстоянии от прямой.

 

a – прямая
b и c места точек   причём AC=CB , b ∕∕ a  ∕∕ c

2)Геометрическое место точек равноудалённых от двух параллельных прямых
Места точек будут по середине между двумя прямыми и параллельно этим прямым.


a и b - прямые 
c – геометрическое место точек. Причём AB=BC

a ∕∕  b ∕∕ c

3)Геометрическое место точек равноудалённых от двух не параллельных прямых
Геометрическое место точек будут лежать на прямых являющихся биссектрисами углов образованных данными прямыми
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a ∕∕  b
a и b прямые 
d и c – геометрическое место точек

    AOB=     BOC=     DOE=     EOF т.к с – биссектриса
NK=KM

   AOS=    SOP=   FOX=      XOC
SP=SZ
Геометрическое место точек равноудалённых от двух параллельных прямых и секущей.
Геометрическое место точек будет  в точках пересечения биссектрис углов образованных при пересечении прямых и секущей. 


                                            

a ∕∕ b
d и f – биссектриса прямой c и a , e и g – биссектриса прямой b и секущей c.
F и E – точки равноудалённые от a,b,c.
Геометрическое место точек равноудалённых от 3 не параллельных прямых.

Геометрическое место точек  будет точки пересечения биссектрис  внутренних углов треугольника, образованного тремя прямыми, и точки пересечения  биссектрис внешних углов.


 Задача:

Найти г.м.т. удалённых от данной прямой на заданное расстояние.

Дано:

Прямая а.

A  d    B
Решение: Прямая а разбивает плоскость на две полу плоскости.

Пусть т.M и N принадлежит  некому г.м.т.,т.е. расстояние от M и N до прямой a равно d и находятся по одну сторону от a.Т.е расстояние от точки до прямой равно длине перпендикуляра, опущенного на данную прямую, из данной точки.


a,b,c – прямые
F,S,O,E точки равноудалённые от прямых.


Геометрическое место точек (г.м.т.) называется множеством точек, объединённых общими свойствами.

Например: окружность, это г.м.т, удалённых от заданной точки на одно и тоже расстояние.

При этом данная точка называется центром окружности, а данное расстояние – радиусом.
т.О – центр окружности   ОА- радиус.

2)Г.м.т. равно удалённых от концов отрезка называется серединой перпендикуляра к этому отрезку.

Он же называется медиатрисой этого отрезка.
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Рассмотрим некоторые задачи на нахождение г.м.т. 
1)Найти г.м.т. удалённых от данной прямой на заданное расстояние
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Решение: Прямая а разбивает плоскость на две полу плоскости.

Пусть т.M и N принадлежит некому г.м.т., т.е. расстояние от M и N до прямой а равно d и находится по одну сторону от а т.е. принадлежит одной полуплоскости. Т.к расстояние от точки до прямой равно длине перпендикуляра, опущенного на данную прямую из данной точки ,то
MK┴a; MK=d.

NF┴a;  NF=d.

Проведём через точки M и N прямую b1.

Рассмотрим четырехугольник KMNF т.к. MK┴KF и NF┴KF, то MK∕∕ NF.Т.к MK=NF, то MKFN- параллелограмм, следовательно,MN∕∕  NF,т.е. a ∕∕ b1.

Докажем, что все точки этой прямой (b1) удалены от  а на расстояние, равное d.
Возьмём на b1 любую точку E опустим из неё ┴ на а. ER┴a

Рассмотрим четырёхугольник NFRE: NE ∕∕ FR т.к a ∕∕ b1.

NE ┴ FR и ER┴FR → FNER- прямоугольник→ ER=NF=d

Следовательно, любая точка лежащая на b1  от прямой а на заданное расстояние.
Докажем, что если точка принадлежит прямой b1, то расстояние  между точкой и прямой а не равно d.
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Пусть S лежит выше b1 

Проведём SA┴a     SA пересекает b1 в точке D
Т.к SA┴a то и DA┴a, DA=d, SA›DA→SA›d т.е. S не принадлежит искомому месту точек.

Если S лежит между b1 и а; то опустив перпендикуляр ST  на прямую а  мы пересечём а в точке Т, прямую b1 в точке F
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FD=d.FT=FS+ST→ST‹d т.е точка S не принадлежит искомому месту точек.
Рассмотрев аналогично вторую полуплоскость мы можем сделать вывод: Г.м.т. удалённых от заданной прямой являются две прямые b1 и b2 параллельные данной прямой а, и удалённые от неё на расстояние d.

N

B1



K
                                                                                                                                                          b


                                             


                                                                                           C                                                             a











                                                                                                                                                         c            





А





B





                                                                                                                                         а 


                             


                               В                                                                                              с     


   


                                                                                                              b      


                                  С


                                       





А





                e                                        d                   c


                                                                                         f                         g


                                                                 O


a





                                  F                                       E








b











                А





      О





Геометрическое место точек (г.м.т.) называется множеством точек, объединённых общими свойствами.





a








                                                                     c





       F                                              B                                                      E














                                                      O





                          A


                                                                                           C                                              a














                                                 S                          b








F





NF┴a


NK=KF=d








