 МАТЕМАТИКА И ИСКУССТВО
Чрезвычайная бедность, шаткость и разрозненность существующих основ музыкальной эстетики побуждает нас пыт​ливо всматриваться во всякое закономерное явление, относя​щееся к этой области, в надежде приподнять хотя бы уголок изидовой завесы, скрывающей от нашего умственного взора таинственные творческие законы природы...

Э. Розехов

До сих пор в нашем разговоре о музыке  мы фактически не выходили за пределы одной октавы. С одной стороны, это хорошо, ибо говорит о том, сколько много мудрости в простоте знакомых каждому семи нот октавы. Но с другой стороны, безусловно, непростительно по отношению к музыке в целом, ибо музыка – это прежде всего мелодия, это песня души. Ведь, как сказал Пушкин, 

Из наслаждений жизни

Одной любви музыка уступает,

Но  и любовь – мелодия…

Говоря о музыке, хочется вспомнить и слова философа Вильгельма Генриха Ваккенродера, который, прожив неполные 25 лет, вошел в историю, как родоначальник немецкого романтизма: « Но музыку я считаю самым чудесным из всех этих изобретений, потому что она описывает человеческие чувства сверхчеловеческим языком, ибо она показывает все движения нашей ду​ши в невещественном виде, вознося их над нашими головами в золотых облаках эфирных гармоний... » Прошло 25 веков с тех пор, как великий Пифагор и его ученики открыли законы целочисленных отношений в музы​ке и дали математическое построение му​зыкальной гаммы. Однако до сих пор в математическом анализе мелодии, му​зыкального произведения в целом дела​лись только робкие шаги. Лишь к сере​дине ХХ века, который часто называют веком науки, произведения искусства стали подвергаться изучению математи​ческими методами. Причиной тому является проникновение науки во все сферы общественной жизни, а значит, и математизация человеческого знания Опыты по применению точных методов  к изучению искусства являются частью этого общена​учного процесса.


Разумеется, математические методы ​в искусствознании применяются не для того чтобы алгеброй вытеснить гар​монию, а чтобы подтвердить интуицию ​художника, полнее раскрыть замысел ​гения, а быть может, и найти закономер​ности, отличающие совершенное произведение или хотя бы эпоху, в которую оно создано. Как говорил Пуанкаре, «Математика - это искусство называть разные вещи одним и тем же именем». Поэтому проникновение математических методов в анализ произведений искусства, безусловно, поможет назвать одним именем пока непонятные и несвязанные ​между собой законы искусства.


К сожалению для исследователя и к счастью для художника, законы искусства не столь прямолинейны и однозначны, как законы науки или языка. Эта вместе с композиторами и пианистами, нелинейность» законов искусства и соз​дает неимоверные трудности на пути исследователя искусства, но в то же время является источником все новых открытии ​в творчестве художника. Более того, искусство парадоксально и его парадоксальность не в состоянии выразить строгое музыкальных произведений. Какими законами механики описать движение саней, в ко​торых едет суриковская боярыня Морозова? Уже сто лет, как бегут ее сани бегут, оставаясь все время на одном мес​те... «Джоконда» Леонардо да Винчи и Неизвестная» Крамского явно глядят на кого-то. Смотрят пристально, грустно и чуть усмехаясь, надменно и страдаль​чески, но смотрят на того, кого нет. Кипы статей написаны о том, на кого и как они смотрят, но все безрезультатно. Математика также бессильна перед чарами этик двух загадочных женщин.

Но у математики непочатый край  проблем и в тех областях искусства, которые поддаются законам логики. Ведь математика делает только первые шаги в анализе искусства, которые сродни первым шагам медицины, начавшей изучение живого организма человека с познания законов его анатомического строения. Хорошо об этом сказал музыковед Э. К. Розенов: «Хотя, обнаруживая в живом творчестве и в созданном и м живом художественном организме его скрытый от взора внутренний механизм, притом, конечно, не весь, а одну какую-нибудь из движущихся его пружин, мы не дальше продвинемся по пути к проникновению в жизненные тайны. Чем это делает анатомия, обнажающая скелет, мускулы и нервы живого организма, тем не менее мы не должны считать такие исследования бесцельными». В начале двадцатого столетия на одном из заседаний Московского научно-музыкального кружка Розенов выступил с докладом «Закон золотого сечения в поэзии и музыке». Остановимся на этой работе подробнее. Очевидно, что при делении целого на две неравные части возможно бесконечное множество отношений между целыми и одной из его частей, а также между самими частями целого. Но только в единственном случае эти отношения могут быть равными. Этот случай и представляет собой золотое сечение, когда целое относится к большей части, как большая часть к меньшей. Обозначая целое через а, большую часть х и , следовательно, меньшую а-х, имеем:
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     (1)

Поскольку х есть часть целого, т.е. величина положительная, а второй корень (1) отрицателен, то приходим к единственному значению корня:
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         (2)

где величина 𝝋 является коэффициентом золотого сечения. Тогда
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      (3)   Причем Ф=[image: image8.png]



Для меньшей части имеем а-х=а(1-𝝋)=а𝝋2, причем а𝝋+а𝝋2=а.Разделив теперь величину а в золотой пропорции, получим
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=0=>у=а𝝋2,а-у=а𝝋3,причем а𝝋2+а𝝋3=а. Легко видеть, что большая часть второй золотой пропорции у=а𝝋2 совпадает с меньшей частью первой а-х=а𝝋2. Итак, при последовательном делении целого а  в золотой пропорции имеет место геометрическая прогрессия со знаменателем 𝝋, каждый член которой равен сумме двух последующих членов прогрессии.
